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ordre, moins de sept valeurs; une fonction du onzième ou du douzième ordre, moins de onze valeurs, etc. Au reste, comme en supposant n — 3 ou n = /j, on trouve /; -= 3, on voit que le théorème précédent, dans le troisième et le quatrième ordre, n'exclut pas les fonctions de trois valeurs.
Lorsque l'ordre de la fonction est lui-même un nombre premier, on a p ~ /?; ainsi, toute fonction dont l'ordre est un nombre premier ne peut obtenir moins de valeurs qu'elle ne renferme de quantités, pourvu que l'on suppose toujours exclues les fonctions qui n'ont pas plus de doux valeurs.
Au reste, il n'est pas toujours possible d'abaisser l'indice, c'est-à-dire le nombre des valeurs d'une fonction jusqu'à la limite que nous venons d'assigner, et, si l'on en excepte les fonctions du quatrième ordre qui peuvent obtenir trois valeurs, je ne connais pas de fonctions non symétriques dont l'indice soit inférieur à l'ordre, sans être égal à 2. Le tbéorème ci-dessus démontré prouve du moins qu'il n'en existe pas de semblables quand l'ordre n de la fonction est un nombre premier, puisque alors la limite trouvée se confond avec ce nombre. On peut encore démontrer cette assertion, lorsque n est égal à 6, en faisant voir qu'une fonction de six lettres ne peut obtenir moins de six valeurs quand elle en a plus de deux. On y parvient a l'aide des considérations suivantes.
Soit K une fonction du sixième ordre, et désignons toujours par r, r>,, 3, /ï, 5, 6 les indices qui affectent les six quantités qu'elle renferme; le nombre total des valeurs possibles.de la fonction K sera égal au produit
I .2.3.4.5.6 nr 720.
Soient maintenant a, (3, y trois des six indices pris h volonté et K, une des valeurs de K. Le nombre des permutations que l'on peut former avec les trois indices a, (3, y étant égal au. produit
on pourra toujours déduire de la valeur K, cinq autres valeurs de laitième, du neuvième ou du dixième. valeurs en question ne peut dépasser; mais il s'en faut de
